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Sobre la permutscién de los operadores: d/dx y E,
por J. Gallego Diaz (Universidad de Madrid) :

Es sabido que cada dia adquiere mayor importan-
cia en Economia Matemadtica el estudio de la elasticidad
de una funcién.
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Se define asi el produto dn' ¥ se representa
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por el simbolo E, (y); de modo que:
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El objeto de esta breve nota es determinar aquellas
funciones para las cuales pueden permutarse los ope-
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radores E,() y 2 (); es decir, para los cuales se
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pueda escribir :
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Al tener presente que:
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E, (y)=y" -
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en virtud de la propia definicién de la elasticidad
Y, que:
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la ecuacidn (1) se convierte en la:

oy yy'—z(y’)’=y,,1
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y operando resulta:
(2 xy (y—y) y"'— () (y+oy) =0
siendo la ecuacién (2) equivalente a la (1). Para

resolver la ecuacidn (2) efectuemos el cambio de va-
riable: y=¢'. Se verificard: y'=¢' . ¢ y''=¢e[(¢')2+¢"]

y sustituyendo y simplificando queda :
®) @ (L—£) '+ (¢)? (@—1) =0

ecuacion de Bernoulli en la que es plausible el
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cambio: ff=—>y #Ml=— Sz con lo cual (3) se con-
vierte en
(4) wu' (1—u)4u (x—1)=0

o lo que es lo mismo :

du 1—u 1—2
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ecuacion diferencial de variables separadas que por
integracion immediata dd:
5) Lyu—vu=Le—x-+k
que también puede escribirse:
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Como de (6) no puede despejarse explicitamente u
en funcion de x, podemos suponer, teéricamente al
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menos que 1;:,:9(;)
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Por tanto : ¢1=£Tx=:. _.‘,(;)
ei
y t—f@(z)dx
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y finalmente : y_=ef‘( ( z) ]

lo cual nos indica que la funcién buscada es una fun-
cion de la funcidn trascendente conocida con el nom-
bre de integral-logaritma o integral de Seldner.



