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Sobre la permutación de los operadores: d/dx y E, 
por J. Gallego Diaz (Uni ver si dad de Madrid) 

Es sabido que cada dia adquiere mayor importân-
cia en Economia Matemática el estúdio do laclasticidad 
de mia función. 

dy x 

Sc define asi el produto y E e representa 

por el símbolo Em (y) ; de modo que : 
dy 

n x ,T y n-d(IjV) 
^mW dx dx . d{Lx) 

x 
El objeto de esta breve nota es determinar aque 11 as 

funciones para las cuales puedcn permutarse los ope-
d , 

radores E* ( ) y — { ) ; es decir, para los cualca se 
d x 

pueda eseribir : 

ei) éí^W-^í;)' 
Al tener presente que : 

en virtud de la propia definíción de la elastieidad 
y, que: 

/ — xy* 
M> 7 r y 7 + y ^ 

ia ecuaeión (1) se eonvierte en la : 

xy'i yy'-x (y1)1 ^ ^ jc 
y y® 

y operando resulta: 

( 2 ) xy (y-y1) y"~(y')* fy+xjftmÓ 

siendo la ecuaeión (2) equivalente a la (1) . Para 
resolver la ecuaeión (2) efectuemos el cambio de va-
riable: y = C . Se verificará: y ' * = d t ' y" = e'[(í ') , + í ' ] 

y sus ti tuy en do y simplificando queda : 
(3) X ( 1 - í 1 ) t"+ (t'y- (at -* ) = 0 

ecuaeión de Bernoulli en la que es plausible el 
, 1 u' 

cambio: l'^—i t" = r cou lo cual (3) se con-tt fí v 

vierte en 
(4) xu' (1—u) « (x—1) 0 

o lo que es lo mismo : 

du 1—« 1—X 
dx « = ® 

du ( I " 1 ) 
ecuaeión diferencial de variables separadas que por 
integraeión immediata dá : 

(5) Lu—u—x-f i 

que también puede escribirse : 

(6) 
u X 

— — 

e" e* 

C'onio de (6) no puede despejarse explicitamente u 
en función de X, podemos suponer, teoricamente al 

menos que 

. dt 1 
Portanto : * - - - - + j 

/ i ( ^ ) ir 
y finalmente: 

Io cual nos indica que Ia función buscada es una fun-
ción de la función traseendente eonocida con el tio ni-
tre de integral-lngcíritmo o integral de Soldner. 


