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Fungdes periédicas na recta e no plano complexo.
Fungdes duplamente periédicas; fungdes elipticas(')

por Ruy Luis Gomes

1. Caracterizagdo do conjunto dos pe-
riodos de uma fungdo sobre R.

Derinigio 1. S¢ga f:R - R uma apli-
cagdo de R em R.
Diz-se que T e R é um periodo de f quando

f(x + T) = f(x)

para todo xeR.

Treorema 1. O conjunto dos periodos de f
constitue um subgrupo do grupo aditivo R
dos niimeros reais.

Chama-se a este subgrupo G — grupo dos
periodos de f.

DeMONSTRAGRO.

1) 0e@, visto que f(x+ 0)=f(x) para
MarelR.

2) TeG= — TeG, visto que a bipé-
tese 7'e G permite escrever f(r— T)=
=flle—T)+ T]=f(x), VreR.

(1) Ligio do Curso de Fungdes Especiais realizado
no Instituto de Fisica e Matemdtica da Universidade
do Recife.

3) TheG e ThoeG=T)+ Tye G, visto
que a hip6tese T},7,e G permite escrever
fE+(Mi+D)=r(z+ 1)+ ] =
= f(x + T}) = f(x) para Y xe k.

Trorema 2. Se f é uma aplicagdo conti-
nua de R em R, entdo G ¢é um subgrupo
fechado de R.

DemoxsTrAGX0. Seja (7)) uma sucessio
de elementos de G, convergente para 7'e /2.

Precisamos de mostrar que 7'e¢ G, o que
equivale a f(x + T)= f(x) para MaxelR.
Ora como f:R — R ¢ continua tem-se

@+ T)=Ff(o+lim Ts)=lim (@ 1,) =)
para M aell.

Vamos agora caracterizar os subgrupos
fechados de .

TeoremA 3. Os dnicos subgrupos fechados
de R sao: |0}, R e |nT}, em que O<T e
e 0,1 =2 G

DemoNsTRAGX0. Que estes trés subgrupos
sio fechados, é evidente; vejamos agora que
ndo existe mais nenhum.
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