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e, efectuadas as simplificagies, obtem-se

at=bhb(b+r¢c)
A

2

Nora: A projeegdo de m sobre b ¢ ¢/, em virtude
dos tridingulos rectingulos construidos na figura
serem iguais.

3652 — Publica-se a solugiio apresentada pelo
Sr. Fernando de Jesus iinico solugionista :

x
R: Uma soluciio evidente € {
¥ =
vio em que x50 e y5=0 tem-se:

0
0 Supondo a solu-

(2x?y+4x)2=(2y —xy?)?+3x2y 2 (xy — 2y) xy +
+ %2 }-z=3xzyz
2x2y44x=xy2—2y4xy Ity 4+dx=xy?—
. —2y+4xy
(xy?—2y)=xy [xy—x—2=0 xy—x—2=0
2y +d x=xy?— | 22y +4dx—= Xy 4+2x=1
] -324;’4-)(}' ’ -}y-zx}-_ﬂ)-}‘ daid
_i_x)."
xy—x—2=0 xy-—-x—2=0 xy—x—2=0
{ xy (x—1)+2x=0 { (x+2) (x—1)12x=0 {x3+3 x—2=0
o que di as solugies :
1417 _1—y17
—Bayl |7 =E3-yW
_ =B V17 z —3— V17
2

3653 — Apresentaram solugfio os Srs. Vinha No-
vais, Anténio I Alves de Oliveira e Fernando de
Jesus, publicando-se a solugiio deste iltimo:
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X4 y2—6Gx—8y=0

R: O sistema { ik
y=xtga
6+ 8tra G4 Btga
B 3 tga).
see? o sec?a

Como A (6,0) vem:

= (i) to 2 B < » s 2
AI‘?':\/ + 8 {.,a._ﬁ " ‘J-rst;,mtgz =
see? o secla

V(Stga—GtgPa) + (Gtgat8tes)
secte =

100 tg® 2 sec® o

sec? o

=10sen 2

3654 — Nio foram apresentadas solugdes.

3655 — Publica-sc a nica solugfio apresentada
pelo Sr. Vinha Novais :

Toda a fungiio racional de /2, -coelicientes
em R, pode ser reduzida & forma (a+by/2)/e,
com m-d-c-(a,b,e)=1. Admitamos, entio, que
a=(a-+by2))c & um inteiro de I7, isto &, raiz da
equagiio x* + a, 2 + a, =0, com a,,a,e . Entio,
esta equaclio admitird a raiz o' = (a — by/2)/e e ter-
-se-d

ot gy w4 oay =2 — (2afe)x+ (a?— 207/

A igualdade entre os coeficientes implica que 2a/c
e a* —20%e* sejam inteiros de I? e, portanto, que
e=1, ¢=2 ou ¢~ a (divisor de) para que 2a/c
seja inteiro; se e=1,a* —208%/¢* ¢ também inteiro;
se =2 vem =4 e a=2 e b=2 paraquea
segunda expressio seja nm inteiro. Mas entfio m. d. e.
(abe) =2 contrariamente i hipdtese. Finalmente, se
¢ < a, para que a®— 2b?/c® seja inteiro deve ¢~ b
(e1,2) e m.d.c. (a,b,c)=c=~1 contrariamente
i hipotese.

Fica assim demonstrado que os inteiros de F' sio
da forma (a4 by/2)/e, com ¢ =1 e ¢ imediato o
reciproco: todas as fun¢@es racionais de /2 da forma
a+ b}/2 s3o inteiros de F.
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Nesta secciio, além de extractos de eriticas aparecidas em revistas estrangeiras, serfio publicadas criticas de livros
e outras publicagles de Matemditica de que os Autores cu Editores enviarem dois exemplares 4 Redacglo.

102 — Prof. Dr. GUIDO, Houriser. — Gewdnnliche
Differencialgleichungen ¢ Aufgabensammlung
zu den Gewdhnlichen und Partiellen Differen-
tialgleichungen. Sammlung Gischen, Biinde 920 —
1059, Berlin, 1951-52.

Sdo dois livrinhos da Sammlung Gdschen que, como
de costume, apresentam uma exposigio abreviada
(mas nem sempre elementar) das matérias a que os
titulos se referem.

Estes dois tomos completam-se (e nfio conhecemos
um terceiro tomo, dedicado as equagdes de derivadas
parciais, a que os exercicios da parte final do n.° 1059
da colecgfio que temos presente, serve de comple-
mento), pois muitos assuntos que nfo sfo abordados
no primeiro ou sfo ai tratados sumariamente, tém
depois o necessdrio desenvolvimento no segundo.
Assim acontece, por exemplo, com o método de inte-
graciio por derivagfio: nio ¢ na primeira parte con-
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venientemente justificado; mas no tomo de Problemas
rctoma-se o estudo das equacgdes mais vulgares a que
se aplica, que sio entio resolvidas com recurso is
transformacoes de contacto.

No sen conjunto, os dois volumes apresentam, afi-
nal, os problemas cldssicos das equagdes diferenciais
ordindrias, de modo que nfo podia deixar de ser
abreviado, dadas as caracteristicas da colecgdo, mas
com uma preocupacio sempre lograda de nio deixar
lacunas onde o leitor encontre dificuldades, — o que ¢
Lbem pouco vulgar em livros desta natureza. Subli-
nharemos, entre outras virtades que encontramos
nesta exposi¢iio: o cuidado em chamar a atengio do
leitor para as solugdes que o método do factor inte-
grante pode subtrair; o problema da existéncia de
solugdes (quase sempre lamentavelmente esquecido
em livros de inicia¢fo, como este ¢é), tratado pelo
método de Prearp-LuxpeLiF; a maneira como se apre-
senta o estudo do comportamento dos integrais nas
vizinhangas dos pontos singulares (esta doutrina ¢
exposta de maneira modelar) ; ete.

Sem divida: tratando-se de um pequeno tratado
de equagdes diferenciais, que apenas pretende tocar
os pontos mais importantes deste vasto ramo da
Anidlise Matemdtica, muitos problemas tiveram de
ser abordados nas suas linhas gerais, deixando de
parte certas questdes de detalhc que so cabem em
trabalhos mais desenvolvidos. (X nfio se esquega que
a literatura alemi da especialidade conta com vdrias
¢ excelentes obras deste género, nomeadamente as de
Kauke e Bieserpacn).

Por isso ¢ fdeil que o leitor, ao sabor das suas
preferéncias pessoais, lamente que num ou outro
ponto e estudo nfdo tenha sido levado mais longe.
Quanto a nos sucedeu assim, por exemplo, ao lermos
o pardgrafo do tomo 2.° em que se expde o método de
cdleulo simbdlico para a resolugiio de equagdes de
ordem 7 (simbolo ID e ndo integral de Larrace, que
nfo ¢ referido); pareceu-nos que uma utilizagio mais
ampla deste método permitiria chegar, muito rapida-
mente, a resultades completos.

De qualquer modo, porém, uma coisa ¢ certa: estes
dois livrinhos constituem uma éptima exposigio para
uma primeira abordagem aos problemas das equagdes
diferenciais,— e muito lucrariam os nossos estudan-
tes universitirios se, no estudo destas matérias, se

guiassam por eles. Luis Albuguergquo

103 — NOORDHOFF’'S WISKUNDIGE TAFELS —
Tabuas mateméaticas a cinco décimais—
P. Noorouorr — Groningen — Holanda. Prego 8,75
florins. — 1953.

Este livro de muita utilidade para alunos de lisco-
las Téenicas, Universidades, Escolas Militares, Labo-

ratérios etc. contém as seguintes tdbuas de 5 déci-
mais quase todas:

I—Tdbua das mantissas dos logaritmos décimais
dos inteiros de 1—12009.

Ib — Tdbua dos logaritmos décimais (8 décimais)
dos mimeros 1+ ¢ sendo ¢ miltiplo de 0,0025 e
desde 0,0025 a 0,08.

IT — Tdbua dos logaritmos das fung¢des trigonome-
tricas.

Il a—Tabela de conversoes de grados em graus.

IIlb— » » » inversa da anterior,

Ile— » » » de radianos em grados.
Md—  » » » inversa da anterior.
Mle— » » » de graus em radianos.
nrf—- » » » inversa da anterior.

1V a— Valores naturais das fungdes trigonométri-
cas (Angulos dados em graus e radianos).

IV b—Valores naturais de cotga (2<<3°) e tgB(97°<
<< B << 90°) de segundo a segundo.

IV ¢— Valores naturais de cotga(3° <a<<10°) e
tg B (80° << B << 87°) de 10" em 10" com interpolagiio
proporcional.

V — Tdbuas alicionais de:

al— logaritmos naturais dos inteiros de 1—9973,
de 10" ¢ 10~; a2 — logaritmos naturais de nime-
ros primos: de 2—997; b—conversio de logaritinos
naturais em décimais; c¢1 — fung¢do exponencial e*
para x de 0,001 a 4,00; ¢2 — fungdes hiperbdlicas

senhax e coshz para « de 0,01 a 7,0; d — divi-
sores primos dos mimeros de 1 a 11197; e — Potén-

2 1
cias: a?,n2,{/n,\/n e —, de 1 a 1000; f — fun-
n

¢do factorial =! de == — 1,0 a 0,99, e logx!;
& S "= gen ¢ " * cos ¢
g — fungoes j —n't;J dt e I dt,
g 0 ¢ ¥ L

com o seus desenvolvimentos em série;
x|
‘/7‘.
coes de Besser; k — constantes: n! de 1 a 16 e
nin! para os mesmos valores; miiltiplos e submiil-
tiplos de = e seus logaritmos ete.

h — fun¢io

f e~Cdt para « =000 a x=259; i— fun-
0

.

Como se v ¢ um livro que atende a muitas neces-
sidades daqueles que necessitam fazer laboriosos cdl-
culos em diversos ramos das matemdticas aplicadas.
Um bom livro, de boa apresentac¢io grifica, de fdeil
consulta e iiteis dados.

J. B. Paulo



