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correspondance entre la géométrie de Laguerre réelle
et les transformations projectives d'un cone réel. Les
déplacements de l'espace euclidien correspondent, par
projection isotrope (un point de 'espace étant centre
d'une sphére de rayon nul passant par un cercle du
plan) aux transformations de contact du plan qui chan-
gent les cercles en cercles et les droites en droites, en
conservant la distance tangentielle de deux éléments
de contact d'une méme droite. Il suffit, pour faire
correspondre la géométrie de Laguerre aux transfor-
mations projectives d'un paramétre dual u+ v, de
paramétrer les droites orientées sous la forme

l—u)x+2uy+v=0.

Pour que la droite enveloppe un cycle, il faut et suffit
que v soit un polyndme du second degré en u.

Les transformations représentées par une fonction
de la variable u+ev

Fute)=f (@) +ef' (u)-v=g () +:[2 (@W)+vg' ()]

(ot &,g et sa dérivée g' représentent des fonctions
ordinaires, alors que f était fonction duale d'une
variable duale) admettent au voisinage de chaque

droite u,v une transformation tangente de la forme:
u —ug e (V=) = (a+eh) (u—ug) + e (v—2) @.
Elles sont done telles que la distance tangentielle
de deux éléments de contact d'une méme droite soit
conservée. Le groupe ainsi obtenu (qui dépend de
deux fonctions de variable réelle) correspond, pour la
géométrie des droites, au groupe de la géométrie con-
forme A deux dimensions pour les points (qui dépend
d’une fonetion de variable complexe). Mais le groupe
équitangentiel présente une dégénérescence par rapport
au groupe conforme, de méme que la métrique pone-
tuelle de I'espace euclidien (correspondant & une droite
4 l'infini) est dégénérée par rapport i la métrique
angulaire (qui correspond & deux points eyecliques).
Dans une géométrie cayleyenne, au contraire, on peut
envisager une géomdétrie conforme et une géométrie
équitangentielle, parfaitement corrélatives I'une de
I'autre, précisément par rapport 4 la conique absolue.
Revenant au plan euclidien, on peut dire que tout
théortme de géométrie anallagmatique ou conforme
a un conséquent dans la géométrie de Laguerre ou
équitangentielle, la réciproque n’étant pas toujours
vraie. (Continua)
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7. Assim se separaram muito claramente as coisas e
julga-se, agora, poder abordar as questdes com os dois
principios opostos: a Topologia e a A'lgebra, a vizi-
nhan¢a e o cdleulo, o transcendente e o algébrico, o
continuo e o discontinuo, (ou e«discreto»). Desejar-
-se-ia, talvez, disputar entre elas a primasia, discutir
qual faria aparecer os «fundamentos mais profundos»,
qual seria mais rica de esclarecimentos ou mais eé-
moda e assim sucessivamente.

Mas, no mesmo momento, aparecem tambem inter-
dependéncias. Sdo das mais diferentes espécies. Ime-
diatamente aparecem, e nio sio as menos interessantes,
as que se referem & geometria analitica ordindria onde
se traduzem, com o auxilio das coordenadas, simples
teoremas do espago por teoremas da dlgebra real —
trata-se portanto aqui de topologia e dlgebra «concre-
tas». Como exemplo mencionemos o seguinte teorema
jd demonstrado por Poincaré: Quando sobre a super-
ficie exterior duma esfera é dada uma corrente, por-
tanto um campo de vectores que varia continuamente
de ponto para ponto, devem sempre aparecer turbi-
lhdes, fontes ou outros pontos singulares (descontinui-

dades) (investigue-se, por exemplo, uma corrente ao
longo dos meridianos ou dos paralelos, neste caso, o8
polos constituem tais descontinuidades). Algébrica-
mente pode exprimir-se &ste teorema, dizendo que cer-
tos sistemas de equagdes com trés incdgnitas tém solu-
¢oes reais. Mas 86 se pode traduzir o teorema, niio a
demonstracio, e de resto nfo se conhece até hoje uma
demonstrag¢io puramente algébrica. Assim atopologia
resolveu certos problemas da dlgebra real que esta
mesma ainda nfo resolveu. Do mesmo modo isto se
d4 com muitos outros teoremas sébre campos de vecto-
res e correntes, e as suas consequéncias, de formulagdo
algébrica, ou nfio foram ainda algébricamente demons-
tradas ou 86 o foram parcialmente.

8. Estas aplicag¢fes nfio sfio muito extraordindrias
visto que empregam como auxiliares os niimeros reais
onde os dois pontos de vista jd estdo reunidos. Mas
h4d também aplicagbes da dlgebra abstracta a topolo-
gia e este é, em geral, 0 método mais importante para
a investigagdo das propriedades topolégicas.

Pensemos, por exemplo, na esfera, na superficie ane-
lar ou superficies semelhantes. Podemos cobri-las






