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NOVIDADES SOBRE OS PRIMOS

O dia 13 maio de 2013 foi um dia muito especial para os primos.  

-

-

o resultado mais importante sobre os números primos dos últimos 100 

anos.

1. O QUE É QUE SABEMOS SOBRE OS NÚMEROS 

PRIMOS?

O conjunto dos números primos

ocupa uma posição central na Teoria dos Números. Embo-

ra as suas propriedades sejam estudadas há cerca de 2500 

ainda certamente por descobrir. Não é naturalmente fácil 

obter resultados novos sobre o conjunto dos números pri-

Elementos de Euclides).  

-

conhecida a densidade dos números primos: o número de 

primos no intervalo  é assintoticamente  . Este resul-

tado diz-nos em particular que a probabilidade de encontrar 

um número primo no intervalo  é 

zero quando n

-

lhendo ao acaso um número inteiro no intervalo  será 

mais provável esse número ser: i) número primo, ii) quadra-

-

-

A matemática tem a fama, completamente falsa, de produzir ver-

dades infalíveis. A sua infalibilidade não é mais do que iden-

tidade. Dois vezes dois não é quatro, mas apenas dois vezes dois, e 

a isso chamamos quatro para abreviar. Mas o quatro não traz nada 

de novo. E assim se constroem sucessivamente conclusões, acontece 

apenas que nas fórmulas mais elaboradas a identidade se esconde da 

nossa vista.

Johann Wolfgang von Goethe



33PERGUNTAS SIMPLES, RESPOSTAS SURPREENDENTES Novidades sobre os Primos

-

como é habitual neste tipo de problemas aditivos, o méto-

-

-

o número ímpar podia ser escrito como soma de, no má-

passo ao mostrar que todo o número inteiro  era soma 

constante C,

-

-

mente possível reduzir a constante para 

conjetura para os números ímpares  foi feita com o 

 

3. PRIMOS GÉMEOS AFASTADOS

Teorema 2.

onde  é o n-ésimo primo.

-

meros primos é ainda mais importante do que o anterior e 

-

mos consecutivos. Se observarmos os primeiros elementos 

pares de primos consecutivos a uma distância arbitraria-

 

-

n-ési-

mo primo  salta em média  até ao primo que lhe su-

 

pequenos tão frequentes 

no início tendem ou não a desaparecer. Uma famosa conjetura 

sobre o conjunto do números primos. O dia 13 maio de 2013 

foi um dia muito especial para os primos. Enquanto o mate-

numa palestra o resultado mais importante sobre os núme-

ros primos dos últimos 100 anos.

2.  A CONJETURA TERNÁRIA DE GOLDBACH

Teorema 1 Todo o número ímpar maior do 

conjetura ternária de Goldbach -

-

mero ímpar maior do que 5 pode ser escrito como soma 

 ou 

maioria dos casos, dado um número ímpar n, é possível 

encontrar mais de uma maneira de escrever n como soma 

se todo o número ímpar tem, pelo menos, uma representa-

conjetura de Goldbach para os 

-

-

soma de dois números primos.

Diversos problemas clássicos em Teoria de Números en-

-

junto , queremos escrever todos os naturais n como 

soma de um certo número de elementos do conjunto A. 

naturais podiam ser escritos como soma de quatro (ou me-

. 

-
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Conjetura -

mos que distam duas unidades.

-

meiro e decisivo passo na resolução da conjetura dos pri-

submetida aos Annals of Mathematics em abril de 2013 e já foi 

-

-

deza , para qualquer 

primos consecutivos afastados arbitrariamente da média.  

-

lítica dos números.

-

publicados. Não tem sequer uma posição permanente numa 

 

fast-food

servirá certamente para nos recordar a todos da importân-

cia de sermos persistentes no nosso próprio trabalho. Espe-

remos ainda que no futuro este resultado do matemático 

teorema chinês 

dos primos, em sintonia com o que infelizmente fazemos com 

outro resultado clássico de Teoria dos Números.

-

-

majorados nos primos utiliza uma estimativa das somas de 

-

1

Em todo o caso, neste momento o problema já despole-

tou mais um projeto de colaboração: foi criado o problema 

polymath8, a 4 de junho, com o intuito de compreender a 

2

-

os pequenos saltos dos primos sejam tão evidentes como 

.
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1 ”[Maths post] Zhang’s proof of bounded gaps between primes uses an es-

timate for sums of Kloosterman sums that requires the full force of Deligne’s 

proof of the Riemann hypothesis. This blows my mind - without the whole 

Grothendieck machine one simply doesn’t get the result. Also, is there any 

single person who has understood all the ingredients of the proof? I very much 

doubt it.”�
 http://polymathprojects.org


