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Sur la distance d'un poini variable & un ensemble fixe

/

par Lucien Chamard *

1.,—Soit M un point extérieur i un ensemble donné
E. Laplus grande sphire ouverte centrée en M et
disjointe de E (ou sphére d’appui de E centrée
en M) a pour rayon g, la distance de M & E, et
se note Sf,. Les points de E situés i la surface de
8§, sont des projections de M sur E et constituent
I'ensemble fermé w (M) . Quant aux segments recti-
lignes qui joignent M & ses projections, ce sont les
projetantes de M sur E et leur faisceau se note
® (M). Max désignant une demi-droite issue de M
et extérieure 3 ® (M), " le plus grand céne de révo-
lution indéfini et ouvert d’axe Mz et disjoint de
@ (M) estle acone d’appuin de @ (M) axé sur Mz
et son demi-angle an sommet ¢ est la «distance
angulaires de Mz & o(M). Il se note T§.
2. — Considérons deux points M et M' situés res-
pectivement aux distances p et ' de E . Selon le
.systtme de notations sus-indiqué o (M) et & (M')
désignent respectivement les faisceaux de projetantes
de ces deux points, tandis que = (M) et =(M') sont
les ensembles de leurs projections.

Tutorime I. © (M) et @ (M') sont respectivement du
méme citd au sens large'® que le point correspondant

par rapport au plan radical des deux sphéres S €t
SE, .

- I
Cela est évident si S§ et S§, son disjointes, puis-

* Docteur-bs-Sciences, Professeur & 1'Feole Willam Ponty,
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(') 8i @ (i) ne remplit pas S; ¢'est-ii-dire la fermeture de
s -

(*) wan sens larges -signific que w@(¥) [ou @ (M')] peut
avoir tout ou partie de ses points dans lo plan radical des deux
sphéres.

que = (M) appartient a S, = (¥M') a Sf;, et que
le plan radical de deux sphéres sans point intérieur
commun les sépare. Si les deux spheres 8§ et Sg:.
ont des points communs, le plan radical sépare encore
les parties des sphéres non communes, parties qui
portent respectivement = (M) et o (M').

Dans ce dernier cas, c'est-a-dire si MM'<p+ ¢!,
on peut présenter la proposition précédente sous la
forme suivante:

Tatorime 1. ®(M) et ©(M') sont respectivement
de méme cité que M et M' par rapport & la surface
du cone de révolution qui a pour sommet le miliew 1
de MM', pour axe IM® et pour demi-angle au
sommet 'angle w définit par

=1 al I
cos & = —[“21 ie——— (H—___P) .
MM V/a(-+¢)2—NMAE

En effet, la surface du cone en question, qui passe
par le cercle commun aux surfaces des deux sphéres,
sépare = (M) et =(M') au méme titre que le plan
radical et laisse M du coté de = (M) et M' du coté
de o (M'). :

Cas particulier: Pour p=g', les deux propositions
précédentes s'identifient avec la proposition que
M. Georers Duraxp a donnée sous la dénomination de -
Lemme des deux points 4.

On sait que les faisceaux de projetantes jouissent
de la semi-continuité supérieure d'inclusion ou

SCI®, c'est-a-dire que si M' tend vers M,

(*) Dans le eas ot §'>>P.

(') Grorces Duraxp, «Sur une généralisation des Surfaces
Convexess Thbse, Paris, 1931 ou Journal de Math. pures et
appliquées, 9.® série, Tome X. Année 1931. Fasc. n.° 4, Chap. I,
§ 16, p. 347.
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